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Aufgabe  1: 5  Punkte

Seien  kaa ,,1 ganze  Zahlen.  Beweisen  Sie die  folgende  Behauptung  mit  Hilfe
der  vollständigen  Induktion:

Es ist { } ( ){ }ZzzaaggtkiZzzaza kikk ∈⋅=≤≤∈++ :,,1,: 111 .

Folgende  Aussagen  können  ohne  Beweis  genutzt  werden:

• Es gilt  ( ) ( )( )kk aaggtaggtaaggt ,,,,, 211 =
• Die Menge  aller  ganzzahligen  Linearkombinationen  von  a  und  b ist  die

Menge  aller  ganzzahligen  Vielfachen  von  ( )baggt , , also
{ } ( ){ }ZmmbaggtZlklbka ∈⋅=∈⋅+⋅ :,,:

Aufgabe  2: 6  Punkte

Die Gleichung  naxax kk =++11 ist  genau  dann  durch  ganze  Zahlen  kxx ,,1

lösbar,  wenn  ( )kaaggt ,,1 ein  Teiler  von  n  ist.  Zeigen  Sie, dass  diese  Aussage
gilt.

Aufgabe  3: 4  Punkte

Beweisen  Sie die  folgende  Aussage:  Wenn ( ) 1, =mcggt und ( ) ( ) mcbca mod⋅≡⋅ ,
dann  gilt mba mod≡ .


